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○Timp de lucru: 180 de minute. ○ Din oficiu se acordă 10 puncte. 

Problema 1. (22 de puncte) 

 Se consideră mulţimea ( ){ }2
2 2| 3 .X X I X= ∈ = ⋅ −ℝA� M  

(a) Arătaţi că mulţimea ( ){ }2
2 2| 3X X I X= ∈ = ⋅ −ℝA� M conţine cel puţin două elemente. 

(b) Demonstraţi că, dacă X ∈A , atunci matricea 2X I− este inversabilă, cu inversa 22 .X I+ ⋅  

Problema 2. (22 de puncte) 

  Într-un reper cartezian xOy se consideră punctele ( )3, ,nA n n cu n∈ℕ şi punctul ( )0,1 .B  

(a) Arătaţi că nu există niciun triplet ( ), ,i j k cu1 i j k n≤ < < ≤ pentru care  punctele , ,i j kA A A  sunt 

coliniare. 

  (b) Determinaţi numerele naturale n  pentru care aria triunghiului 2 nA A B este egală cu 
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.
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Problema 3.  (23 de puncte)           Calculaţi următoarele limite de şiruri:  
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Problema 4   (23 de puncte) 

(a) Studiaţi convergenţa şirului ( ) 1n n
a ≥ definit prin 
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(b)  Arătaţi că şirul ( ) 1n n
x ≥ definit prin ( )1 0,1x ∈ 2

1 ,   1n n nx x x n+ = − ∀ ≥  este convergent şi 

determinaţi limita sa. 

                                                                                                                      (Supliment GM 9 şi 11/2025) 
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